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CLASA A IX-A 

__________________________________________________________________________

Subiectul 1. a) Aflați numerele reale     astfel ȋncât elementele mulțimii 

  {   }  {
  

  
 
  

  
 
  

  
 
  

   
} 

ordonate crescător, să formeze o progresie aritmetică de șase termeni. 

b) Fie numerele reale pozitive             ȋn progresie geometrică. Există mulțimi   formate 

din șase numere reale ȋn progresie aritmetică, astfel ȋncât {           }      

__________________________________________________________________________ 

Subiectul 2. a) Fie           şi               Demonstraţi că 

(
 

  

 
 

  

   
 

  

) (  
      

        
   )   (  

    
      

 )  

b) Determinaţi cea mai mică valoare pe care o poate lua expresia 

  

  

 
  

  

 
  

  

   

atunci când          sunt numere reale cu                           

_____________________________________________________________________ 

Subiectul 3. Fie   un punct în interiorul unui triunghi      

a) Demonstraţi că există puncte     pe laturile triunghiului     astfel încât 

  ⃗⃗⃗⃗    ⃗⃗⃗⃗   ⃗   

b) Demonstraţi că există puncte       pe laturile triunghiului     astfel încât 

  ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗⃗⃗  ⃗   ⃗   

__________________________________________________________________________ 
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CLASA A X-A 

__________________________________________________________________________

Subiectul 1. a) Fie       numere naturale,      ,      astfel încât    divide       

Demonstraţi că         

b) Există   (   ) pentru care are loc egalitatea de mulțimi: 

{  (   )        
 
   }  {  (   )        (   √ )       (  )}   

__________________________________________________________________________ 

Subiectul 2. Fie         cu proprietatea că                   şi 

     √             √                  

Calculaţi            

__________________________________________________________________________ 

Subiectul 3. Fie         funcții care satisfac relația următoare, oricare ar fi      

 ( ( ))   ( ( ))     

Demonstrați că   este funcția nulă pe    

__________________________________________________________________________ 
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CLASA A XI-A 

__________________________________________________________________________

Subiectul 1. Pentru un şir (  )    de numere reale mai mari sau egale cu 1, definim 

   ∑
 

    

 

   

            ∑
 

  

 

   

      ∑
 

    

 

   

   

a) Demonstraţi că şirul (  )    este convergent dacă şi numai dacă (  )    este convergent. 

b) Demonstraţi că şirul (  )    este convergent dacă şi numai dacă (  )    este convergent. 

__________________________________________________________________________ 

Subiectul 2. Fie   (   )  (   ) o funcție care satisface următoarea relație: 

√        ( )  ( )  √        

oricare ar fi      Demonstrați că: 

 )     
   

 ( )            )     
   

(
 

 
)

 
 ( )

 
 

 
   

__________________________________________________________________________ 

Subiectul 3. Fie date       ( )  Presupunem că       ( ) sunt două soluții ale ecuației 

           

astfel încât matricea     este inversabilă. Demonstrați că: 

  (   )                   (  )        

__________________________________________________________________________ 
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CLASA A XII-A 

__________________________________________________________________________ 

Subiectul 1. Fie   un grup finit cu   elemente şi   o submulţime nevidă a lui    Pentru orice 

număr natural      definim mulţimea 

   {                          }  

Demonstraţi că: 

a) Există      de la care avem                              

b)    este subgrup al lui    

__________________________________________________________________________ 

Subiectul 2. a) Dați exemplu de o funcție     (   ) care admite o primitivă     (   ) 

astfel ȋncât    să fie o primitivă a lui     

b) Demonstrați că nu există funcții       derivabile care să admită o primitivă       astfel 

ȋncât    să fie o primitivă a lui     

__________________________________________________________________________ 

Subiectul 3. Determinaţi     pentru care există funcţii continue, neconstante          , 

satisfăcând următoarea relaţie, oricare ar fi          

 ( )   ∫ (    ) ( )
 

 

    

__________________________________________________________________________ 

 

 


